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Systémes du 1°" degré a 2 inconnues

Un boulanger vend pour 522 € de baguettes de pain dans une journée. La baguette ordinaire est
vendue 0,80 € et la baguette tradition 1,00 €. Sachant qu'il a vendu au total 590 baguettes, quel est le
nombre de baguette ordinaire et de baguette tradition vendues dans la journée ? Soit x le nombre de
baguette ordinaire et y le nombre de baguette tradition.

Un systéme d'équations du 1" degré a 2 inconnues est de la forme :

{ ax+by=c @

ax+by=c®

On écrit les deux équations I’une sous ’autre en les associant a 1’aide d’une accolade.
Ix-2y=5Q@

Exemple : {x+3y=9 o

Résoudre le systéme, c'est déterminer I'ensemble des couples (x ,; y) vérifiant a la fois les équations (1) et

(2).
Le principe de résolution consiste a éliminer une inconnue pour se « ramener » a la résolution d’une
équation du premier degré a une inconnue que 1’on sait résoudre.

JEI I Io I Il .

+ Méthode par substitution

On exprime une inconnue en fonction de 1'autre dans une équation.

De @, ontire : x=9—3y

On reporte I'expression obtenue dans l'autre équation (®): 3 X (9 -3y)-2y=5=

On résout I'équation du premier degré a une inconnue : 27 -9y =2y =5=-11y=5-27=-11y=-22
=>y= :—1? =>y=2

On en déduit la valeur de l'autre inconnue : x=9-3x2 =>x=9-6=>x=3

La solution du systéme est le couple : (3 ; 2).

¢ Méthode par addition_ou combinaison _ linéaire

On multiplie les deux membres d'une équation (ou des deux) par un coefficient convenable de fagon a
faire disparaitre une inconnue par addition :

Ici on multiplie 1'équation @ par -3, de fagon a éliminer x.

{3x—2y=5® soit {3x—2y=5
x+3y=9 @ x-3 —3x -9y =-27

Ox - 11ly=-22 :>y=%:>y=2

Pour éliminer y, on multiplie I'équation @ par 3 et 1'équation @ par 2
{3x—2y=5 ® x3 " {9x—6y=15
X+3=9 @ x» SOIL 1 2x + 6y =18

11x + 0y =33 :>x=%:>x=3
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La solution du systéme est le couple (3 ; 2)

b) Résoluti i

On transforme chacune des deux équations de fagon a obtenir I'équation d'une droite.

L'équation d'une droite est de la forme y = ax + b ("a" est le coefficient directeur de la droite et "b"

I'ordonnée a 1'origine).

{ 3x-2y=5 @
x+3y=9 @
De I'équation @ : 2y =3x-5=y= 3)62—_5 =y =1,5x — 2,5 (Equation de la droite D)
' . -x+9 —X . .
De I'équation @ : 3y=—-x+9 = y= 3 TV 3 + 3 (Equation de la droite D,)
On trace les 2 droites dans un repére.
2 points suffisent pour tracer une droite :
X 0 4 X 0 6
D1 DZ
y=15x-25 | -2,5 | 3,5 y="2+3 3 1

Le point d'intersection (I) des 2 droites a pour coordonnées (3 ; 2) :

La solution du systéme est le couple (3 ; 2)
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Mettons en équation le probléme proposé en début de cours :

{x+y=590 {x+y=590 @
xx0,8+yx1=522 % 0,8x+y=522@

Par substitution:
De @, on peut déduire y =590 —x
Dans @, on remplace y par son expression en fonction de x : 0,8x + (590 — x) = 522 = —0,2x =522 - 590

— —02x=- 68 :>x=__T6i:>x=340

D'otu y =590 — 340 = y =250
Le boulanger a vendu 340 baguettes ordinaires et 250 baguettes "tradition".

Par combinaison linéaire :

{x+y=590 O]
08x+y=522 @

B _ 68
®-0:0,2x —68:>x—0’2

Dans @ : 340 +y =590 = y =590 — 340 = y =250
Graphiquement :

De @, on déduit: y =-x+ 590 (Droite D)

De @, on déduit : y =—0,8 x + 522 (Droite D)

= x = 340.

1 (340 ; 250) |

Le point d'intersection (I) des 2 droites a pour coordonnées : (340 ; 250) :

La solution du systéme est le couple (340 ; 250)
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